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Absztrakt

A Varga Tamads és Dienes Zoltan nevéhez kothetd felfedeztetd alsé tagozatos magyar
matematikatanitas egyik fontos eleme, hogy a problémat a gyerekek tevékenység se-
gitségével, eszkozok hasznalataval, sajat tempdjukban haladva oldjak meg. Ebben a
szellemiségben jottek létre a magyar matematikatanits érvényben 1évé tartalmi sza-
bélyozdi és a hozzajuk késziilt tankonyvek tobbsége is. E tanulmany fékuszaban egy
3. osztélyos, szamkorbdvitéssel kapcsolatos tankonyvi matematikafeladat all, melyet
nemcsak a tankonyvben, papiron lehet megoldani, hanem alapos tanari el6készii-
let és hétkoznapi eszkozok hasznalataval gyakorlati tevékenység keretében is. Igy a
tankonyvi feladat megelevenedik, kevésbé absztrakt, érthet6bb, motivalébb lesz és
a megoldadsi folyamat Gjabb és Gjabb kérdéseket vethet fel a didkokban. A feladathoz
folytatdsi lehet6ségek is tartoznak, mivel a szamkorbévités témdjat nemcesak darab-
szam — ahogyan az a kivalasztott feladatban szerepelt —, hanem mérészam-tarta-
lommal is meg kell mutatni a gyerekeknek. Fontos, hogy a fentiek mellett a becslési
képesség fejlesztése és a kozelité szamlalas alkalmazasa is szorosan kapcsolodik a
tankonyvi feladathoz.

Kulcsszavak: felfedezteté matematikatanitas, tevékenység, szamkorbovités

Bevezetés

Az also6 tagozatos matematikatanitds egyik alapelve az, hogy a tanuldk az
onallo felfedezés és a tevékenykedtetés modszerével keriiljenek kozelebb a
matematika egyes témakoreihez. Ezaltal a tantiargy — annak ellenére, hogy
magasabb osztdlyokban az elvont, absztrakt jellege miatt nehezen érthet6
— kézzelfoghat6va valik az alsé tagozatos didkok szamdra. Kis elemszamu
problémak megoldasa soran egy kirakas, a megolddsok rendezése, a racso-
dalkozas egy Gjabb, az eddigiektdl kiillonb6zé megolddsra jutas jatékossa és
szerethet6vé teszi a matematikat. Ugyanakkor sokat segithet a problémadk
megértésében és azok megoldasaban, ha példaul nagyobb szamkoérben is ta-
lalkozhatnak olyan feladatokkal a tanuldk, amelyek lehetdséget adnak a fel-
fedezésre, a megtapasztaldsra, a manipulativ tevékenységekre. E tanulmany
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egy tankonyvi feladatbdl kiindulva — aminek a kozéppontjaban egy nagyobb
szamkor bevezetése all — mutatja be a tevékenységi lehetéségeket és a tovab-
bi kapcsolddo feladatokat.

A tevékenységalapu tanulas és a magyar matematikatanitas

A tevékenységalapu tanulds soran a diakok a tanulasi folyamat soran a pasz-
sziv hallgatas helyett aktivan, kiillonb6z6 tevékenységekben és kisérletekben
vesznek részt. A tevékenységalapu tanulds szerves részét képezi az olvasas,
az irds, a beszélgetés, a gyakorlati tevékenységek, a problémamegoldas, az
elemzés, a szintézis és az értékelés (Panko et al., 2007).

Az aktiv tanulds, amelyhez a tevékenységalapu tanulast is soroljak, egy
olyan médszer, amely olyan dolgokrol torténd cselekvésbe és gondolkodasba
vonja be a tanuldkat, amelyekkel éppen foglalkoznak (Frenzel et al., 2007). A
gyakorlati jelleg nemcsak a tananyag elsajatitasaban, megértésében fontos,
hanem a kompetenciak fejlédésében, tobbek kozott a kreativitas és a kritikai
gondolkodas fejlesztésének is alapjat képezi. A mddszer alkalmazasa soran
nagyobb hangsuly helyezédik a tanuldk feleldsségteljes bevondsara, az ok-
tatasi folyamatban valé aktiv szerepvallalasukra, hiszen ez donté fontossa-
gu a tanuldsi folyamat sikerében. A gyerekek bevonasa azonban csak akkor
mikodik, ha megfeleléen motivaltak. Tanulméanyok kimutattak, hogy azok
a tanuldk, akiket jobban bevonnak a tanuldsba, jobban meg tudjak 6rizni a
tanultakat (Sedova et al., 2019).

Az aktiv tanulds két kulcsfontossagu alapelvbél ered. Az egyik szerint a
tanulds az emberi 1ét velejardja, és ennek érdekében a tanuldk és a felndttek
egyarant hajlanddak erdsfeszitéseket tenni. A masik alapelv, hogy minden
pedagégusnak ismernie kell a didkjait, azt, hogy milyen médon tanulnak és
tisztaban kell lenniiik azzal, hogy a kiillonb6z6 emberek — legyen szé gyere-
kekrol vagy felnéttekrdl — kiillonb6zé médon tanulnak (Affandi & Sukyadi,
2016). A modszer alkalmazasa soran a pedagégusok szerepe megvaltozik,
nem a tananyag ataddsa a feladatuk, hanem egyfajta moderatori, segité sze-
repet toltenek be. A gyermekek tanuldsa élvezetesebb és hatékonyabb, ha
szabadsagot kapnak abban, hogy 6nélléan fedezzenek fel j fogalmakat, és
ha optimalis tanulési kornyezetbe keriilnek.

A matematika tanuldsa szempontjabol érdemes kiemelni Churchill (2003)
gondolatait, aki szerint a tevékenységalapu tanulds segiti a didkokat olyan
mentdlis modellek felépitésében, amelyek lehet6vé teszik a magasabb szintd
teljesitményt, példdul az alkalmazott problémamegoldast és az informacidk
megfelel atadasat. Tovabba a pozitiv matematikai tanuldsi élményt nyuj-
té innovativ tanitasi moédszereket, mint példaul a tevékenységalaptu tanulas,
amelyek segithetnek a tanulok matematikai teljesitményének javitasaban
(Riley et al., 2017).

A felfedeztet6 matematikatanitds a problémamegolddson és a matema-
tikai vizsgalédason keresztiil torténé matematikatanitdsnak, a magyar ma-
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tematikatanitas keretében a 20. szdzadban kialakult megkozelitése. Varga
Tamas reformmozgalma az 1960-as és 1970-es években a felfedezteté ma-
tematikatanitast az dltaldnos matematikatanitas alapjava és az dltalanos is-
kolai alsé és fels6 tagozatos tanterv egyik vezérelvévé formalta (Halmos &
Varga, 1978). A Varga Tamas, Dienes Zoltan és munkatarsaik altal kidolgo-
zott komplex matematikatanitas kozéppontjaban a problémakoézpontd, sajat
felfedezésen alapuld tanulds all, amely hozzajarul a matematikai gondolko-
das fejlédéséhez, a tananyag mélyebb megértéséhez és a tanulék motivaci-
6janak fokozasdhoz. A spiralis felépitésti matematika-tananyag lehetéséget
ad arra, hogy a didkok egyéni tempdjukban, induktiv médon jussanak el az
életkoruknak megfelel6 altalanositasokhoz és absztrakcidkhoz, megismerve
a tényeket, fogalmakat és Osszefiiggéseket. Ez a tanitasi stilus ugyanakkor
nagyobb kihivast jelent a pedagégusok szamara, mivel olyan tanuldsi kor-
nyezetet, eszkozoket és feladatokat kell biztositaniuk, amelyek tdmogatjak
a tanuldk 6ndllé6 munkajat, emellett a kiillonb6z6 sebességgel haladé didkok
differencialt kezelése is fokozott terhet r6 a tandrokra (Pintér, 2013). A meg-
kozelitést azonban a magyar matematikaoktatas szakemberei, tantervek és
tankonyvek szerzdi, tanitd-, tanarképzok és matematikatanitasi szovetségek
ma is relevansnak és a modern oktatasi trendeknek megfelelének ismerik el
(Gosztonyi, 2015; Pélfalvi, 2019).

A matematika tantervek a mai napig — kisebb mddositasokkal — a Varga
Tamds és munkatdrsai altal meghatarozott struktarat kovetik. A nemzeti ta-
nit6- és tanarképzési tantervek kifejezetten hangsulyozzdk Varga 6rokségé-
nek aktualitasat és a leend6 tanarok megismertetését a felfedezteté matema-
tikatanitassal és annak fontossagaval. A jelenleg aktualis, 2020-ban kiadott
Nemzeti alaptantervhez kapcsolddé alsé tagozatos matematika kerettan-
terv — témajaban, a fejlesztési feladatok és ismeretek meghatarozasaban,
szerkezetében, a javasolt tevékenységek terén — jérészt koveti Varga Tamas
és munkatarsai altal kialakitott felfedeztet6 matematikatanits elveit (Ma-
tematika kerettanterv, 2020). A kerettanterv alapjan késziilt als6 tagozatos
matematika tankonyvcsaladok koziil els6sorban a mind a négy évfolyamon
hasznalhat6 ,,C” jeli konyvek és munkafiizetek kovetik a felfedezteté mate-
matikatanitds elveit. E konyvek mindegyike arra 6sztonzi a didkokat, hogy
egy egyszer(, sokszor a mindennapi életbdl vett matematikai problémara
kiillonb6z6 eszkozoket — nem csak a matematika tantargy ismert eszkozeit
— hasznalva adjanak megoldast. A konyvek a pedagégusok és a sziil6k mun-
kajat is segitik azzal, hogy a feladatok olyan problémadkat vetnek fel, amelyek
az osztalyteremben vagy otthoni tanulds sordn is konnyen el6készitheték
és a gyermekek a leirt tevékenység elvégzése soran konnyen felfedezhetik a
megoldast.
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Egy szamkorbovitéssel kapcsolatos feladat

A kovetkezd feladat az Epitsiik fel! 3. osztdlyos Matematika gyiijtemény 69.
oldaldn taldlhatd. (1. dbra) Elolvasva a feladatot és végiggondolva a megol-
dasat belathatjuk, hogy kozel sem nyujt nagy élményt, tapasztalatot, tuddst,
ha nem lépiink tul a tankonyvi kereteken. Ez a feladat valdjaban illusztracio,
és nagyon jo példa arra, hogy a tankonyvekben 1év6 feladatok sokszor csak
inspiracioként szolgdlnak a taniténak, mert érdemes azokat a valdsagban is
bemutatni a gyerekeknek.

A tanité részérdl ennek a feladatnak az elvégzéséhez alapos el6készités
sziikséges. Minden targybol le kell szamolnia azt a mennyiséget, amit az {ive-
gekbe rak. Ez egyrészt idéigényes (hozzavetélegesen 1 6ra), masrészt kon-
centraciot igényel. Ugyanakkor szimos elénye van a pedagégus szamara is,
hiszen nagyon sok mindent megtapasztalhat és megérthet abbdl, ami majd
a gyerekek fejében lejatszddik, és tudni fogja, mi okozhat nekik nehézséget.
(A képen lathaté iivegek mindegyikében 498 darab targy van, kivéve a csa-
varokat, abbdl 348 darab van.) A tovabbiakban valaszt kaphatunk arra, hogy
miért is érdemes ekkora munkaval el6késziteni egyetlen feladatot.

1. dbra

Szamkorbévitéssel kapcsolatos tankonyvi feladat
(forrds: C. Neményi et al., 2022a)

a) Melyik iivegben lehet a legtébb targy? Melyikben a legkevesebb?

gyufa csavar rizsszem fagyongy  beféttesgumi

Beszéljétek meg! Erveljetek a gondolataitok mellett!

* b) 3-4 fés csoportokban dolgozzatok!
Vegyetek el ti is valamibdl sok darabot! Szamlaljatok meg, az eredményt ir-
jatok fel egy papirra! Ezutan azt, amit megszamlaltatok, adjatok at egy masik
csapatnak! (Egy masik csapattdl ti is kaptok egy uj szamlalnivalét.)
3-4 dolog megszamlalasa utan ellendrizzétek, hogy minden csapat ugyan-
annyit szamlalt-e! Beszéljetek ezekrdél a kérdésekrdl!
* Mi okozhatja a szamlalasban a hibakat?
* Hogyan lehetne meggy6zddni arrol, pontos-e a szamlalas?
» Hogyan lehet ugy szamlalni, hogy utana kénnyen ellenérizhetd is legyen?
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A feladat a) része megoldhat6 csak a szoveg alapjan. Tegytik fel, hogy a tanit6
még az ora el6tt 5 egyforma (!) beféttestivegbe valéban leszamolta az apré
targyakat és elhelyezte az tivegeket a gyerekek el6tt. A feladat megoldasa
becsléssel kezdhet6 el.

Tanité: Mit gondoltok melyik {ivegben van a legtobb targy? Melyikben a
legkevesebb? Miért gondolod?

A targyak nagyon eltéré és elgondolkodtaté tulajdonsagokkal rendelkeznek.
Példaul az egyik hosszikas (gyufa), a masik nagy, de tireges (gumi). A gyere-
kek érdekes beszélgetést folytathatnak arrél, hogy melyik tivegben lehet tobb

targy.

Gyerek 1: Az iiveg tele van.
Gyerek 2: Igen, de a masik kicsi, és csak azért nem tolti meg az tiveget,
mert nagyon sok van bel6le.

A beszélgetést vagy az esetleges vitat nem érdemes lezdrni azzal, hogy a tani-
té megmondja a jé vélaszt. A feladat megoldasanak ebben a fazisaban a gye-
rekekben egyszerre két szempont keveredik: az iiveg telitettsége és a benne
1év6 dolgok térfoglalasa. Nem is kell még, hogy megadjak a vélaszt, a konkrét
tapasztalds utan mar tudni fogjak a j6 megoldast.

A pedagdgus tovabbi segité kérdést tehet fel a gyerekeknek és egy min-
denkinek kiosztott tablazattal vezetheti a gondolatukat, amelyre a targyak
darabszaménak becstilt értékét lejegyezhetik. (2. abra)

Tanité: Melyikbdl mennyi lehet? Becsiilj!

2. abra
Segédanyag a targyak szdmldldsdhoz (forrds: sajdt szerkesztés)

gyufa csavar rizs fagyongy befbttes gumi

Becslés:

Szamlalas:

A becslési képesség azonban csak akkor tud fejlédni, ha valamilyen forma-
ban ellendrizziik a becsiilt érték helyességét. Ennél a feladatnal az a leghasz-
nosabb, ha megszamoljuk mib6l mennyi van, ami atvezet a feladat b) részére.
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Ennek a résznek az elsé felét, amikor leszamlaljak a gyerekek a targyakat,
javasolt csoportmunkaban végezni. Célszerti minden egyes iiveg tartalma-
nak szamlalasat egy-egy csoportra bizni (5 tiveg, 5 csoport). Ehhez adjunk
olyan talcat, amelynek van pereme, és amelyre ki tudjak onteni a gyerekek
az lvegek tartalmat. A pedagégus a szamlalgat6 csoportok kozott jarkalva
megfigyelheti, hogyan szamolnak a diakok.

— Egy gyerek szamol, a tobbiek egyiitt szimolnak vele (esetleg egymast
valtjak a szdmolasban).

— Felvéltva szdmolnak, mindenki egy-egy targyat visszadob az tivegbe, igy
mennek korbe-korbe, kozben mondjak egymads utdn a szamok nevét.

— Mindenki kap egy kisebb kupacot, azt szamolja meg. Miutan mindenki
végzett 0sszeadjak a kapott eredményeket.

— Ugyanannyi darabszamu kupacokat képeznek a targyakbol (példaul 20
darab targy van minden kupacban). Miutan elkésziilnek a kupacok, meg-
szamlaljak hany darab van és igy hatdrozzak meg az tivegben 1év6 targyak
szamat.

A taniténak nem kell beavatkozni a csoportok munkajaba, de érdemes segi-
teni, ha tandcstalansag, probléma vagy vita alakul ki. Tanulsagos lehet az is,
hogy melyik csoport milyen gyorsan végez a munkaval. A gyorsasag a tar-
gyak alakjaval, méretével vagy a szamlalds mddszerével is osszefiigghet, ami
a pedagogus és a gyerekek szamara is épitd jellegti lehet. Elképzelhetd, hogy a
munkafolyamat kozben kicsengetnek. Valamilyen médon fel kell jegyezniiik
a gyerekeknek a késgbbi folytatds miatt, hogy éppen hol tartanak a szamla-
lasban.

Oran kiviili 6n4ll6 feladatnak (hézi feladatnak) érdemes adni a feladat b)
részének masodik felét: ,3-4 dolog megszamlalasa..” Természetesen, ezt a
feladatrészt nem otthon, hanem az iskolai 6nallé tanuléidében tudjak meg-
csindlni a gyerekek. A gyerekek lehet, hogy eleinte megijednek a feladattdl,
de mikozben csindljék, lelkesen belejonnek. Ilyenkor arra a lapra (2. dbra),
amelyen a becslést végezték, felirjak az altaluk szamlalt targy vagy targyak
darabszamadra kapott eredményét.

Miutan mindenki végzett 3—4 dolog megszamlaldsaval (2—3 nap) térjiink
vissza a feladatra, és kérdezziik meg a didkoktol az aldbbiakat.

Tanité: Mit tapasztaltal? Volt olyan dolog, amit konnyebb volt szdmlalni?
Melyiket volt a legnehezebb?

A didkoknak tobbféle tapasztalata lesz. Példaul a gyongyok gurulnak, a csa-
varokat a fejiikre lehet allitani, a rizs nagyon apré. A finommotorika fejlesz-
tése mellett (ami még 3. osztdlyban is sziikséges) a gyerekek a feladatnak
koszonhetden automatikusan soroljak a szamokat kozel 500-ig. Ez minden-
képpen sziikséges, hogy ezen az évfolyamon megvaldsuljon néhanyszor a
szamfogalom, valamint a szamkorbdvités. Nem mindig egyszert ez a fel-
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adat, hiszen probléma lehet a szamok nevének kimondasaval és emiatt nem
is megy mindenkinek automatikusan a szamlalds.

Tanité: Melyik targybdl van a legtobb?

Osszegyijtjiik, hogy ki mennyit szdmolt egy-egy targybol. Csak nagyon rit-
kéan lesznek azonos szamok.

Tanito: Kinek van igaza? Szamlaljuk meg Gjra? Mi lehet az oka az eltéré-
seknek?

A gyerekek tapasztalataik alapjan fogjak mondani a lehetséges okokat:

Gyerek 1: Valaki rontott a szdmlalasban (kétszer szdmolta ugyanazt, ki-
hagyott valamit).
Gyerek 2: Elveszett egy-egy darab az 6sszesbdl.

Lehet azonban taldlni nagy eltéréseket is! Ezekre mindenképp érdemes ma-
gyarazatot taldlni.

Gyerek: Nem jol sorolta a szdmokat (358, 369, 380, 381...).

Lehet6ség adodik a koriilbeliil fogalméanak tapasztalaton alapul6 bevezeté-
sére. Ha nem is pontosan, de nagyjabdl ugyanannyit szdmolt mindenki (a
rontott szélsdségeket nem vessziik figyelembe).

Tanité: Mindig fontos, hogy pontosan tudjuk, mennyi van valamib&l?
El tudod képzelni, hogy valamit sohasem tudsz pontosan meg-
szamlalni (megmérni)? Mikor nem fontos a pontos szam, de azért
jo, ha kortilbeliil tudjuk valaminek a szamat? Mikor fontos, hogy
pontosan tudjuk valaminek a szamat?

A terv szerint majdnem minden iivegben 498 darab targy van, ezért mond-
hatjuk, hogy mindegyik kortilbelil 500 darab targyat tartalmaz. Ez megdob-
benti a gyerekeket, mert a feladat elején erre nem szamitottak. A csavarbdl
direkt kevesebb van (348), mint a tobbi targybdl. Ezt az eltérést nem lehet
szamlalasi hibaval magyardzni (hidba ,szeretnénk’, hogy ez is kb. 500 le-
gyen), s mivel a gyerekek tobbsége ekoriili szamot jegyzett fel, valéban ebbdl
lesz a legkevesebb. Fontos tanulsdg, hogy egy szamlalds, nem biztos, hogy
jo, ezért ellendrizni kell, ahogyan minden mas feladat esetében is fontos az
ellendrzés.
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Folytatasi lehetoségek

Helyiértékes irasmod és a szdmrendszeres gondolkodads fejlesztése
darabszdm és mérészam tartalommal

Az el6z6 feladat sok tennival6t ad pedagogusnak és a tanuloknak egyarant.
Ezen tilmenden Gjabb, valamilyen médon kapcsol6dd tovabbi feladatok
megoldasat is megalapozza. A tovabbiakban olyan példak keriilnek el6, ame-
lyeket az el6z6 feladatbdl kiindulva oldhatnak meg a gyerekek. Az elsé fel-
meriil gondolat, hogy jé lenne pontosan tudni, mennyi az iivegben 1évé tar-
gyak szama. A kérdés az, hogy miként kapjunk vélaszt erre. Szamoljuk meg
Ujra és Ujra egyesével a targyakat?

Ha a targyakbdl kisebb csoportokat tudunk képezni, akkor azokat jol 6sz-
sze tudjuk szamolni. Példdul a gyufakat 6ssze lehet gumizni 10-esével, majd
10 koteget zacskdba tenni; 9 gumit egy tizedikkel 6ssze lehet fogni, majd 10
osszefogott fiirtb6l egy 100-as firtot képezni (3. dbra); a rizsszemeket tizesé-
vel egy folyékony ragasztobdl tett pottyre ejthetjiik.

3. dbra

Csoportok csoportositdsa gumigytiriikkel
(forrds: sajdt készités)

Ez a kialakitott rendszer biztositja a barmikori Gjraszamlalas lehet6ségét és
az atlathatdsagot. Nem kell egyszerre megszamlalnunk a targyakat, részle-
tekben is dolgozhatunk, illetve egyszerre tobb gyerek is szamlalhatja ezeket.

A legfontosabb, hogy az ilyen médon torténd szamlalds soran valddi értel-
met és megtapasztalt tartalmat kap a helyiértékes iraismodd, a szaimrendszeres
gondolkodas. Fontos, hogy a gyerekek szamfogalma sok oldalrél tamogatott
és gazdag legyen. A darabszdm tartalom mellett a mérdszdm tartalomnak is
fontos szerepe van a szamfogalom alakitdsanal magasabb szamkorben is. A
kovetkezé harom feladat a szamkorbdvitésen tul a szamrendszeres gondol-
kodas fejlédését is segitheti. (4. dbra)
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4. abra

Csoportositds darabszdm és mérdszdam tartalommal, tankonyvi feladatok
(forrds: C. Neményi et al., 2022a)

Kerits kéril a matekflizetedben
« grafitceruzaval 1 kis négyzetet,
kékkel 10 kis négyzetet,
+ zo6lddel 100 kis négyzetet,

« pirossal 1000 kis négyzetet! (Nem kell folytonos vonallal kértlkeritened!
100-as részekbdl is 6sszerakhatod.)

Becsiild meg, hogy egy-egy rajzban hany apré négyzet lehet!
Becslés utan szamlald meg, mennyi van egy nagyobb négyzetben, mennyi az
egész rajzban!

a) b)
B. Sz. B Sz.
Kis négyzeteket szinezlink.
a) Melyik abra hany kis négyzetbé! all? ird melléjuk!
I
I
T
1
T
1
]
b) Szinezz a szamok szerint! (Ugyeskedj, hogy mind elférjen!)
39 109 439 390

Kozelité szdamldlas

A kiindulé feladatbdl vilagosan latszik, hogy a pontos szamlélas sokszor ne-
hézkes és felesleges, ugyanakkor az ilyen problémak esetén a becslés szerepe
jelentés. Megoldandé problémaként feltehet6 a tanuldk szamara az a kérdés,
hogy mennyi lehet 1000 gesztenye. Osszel gytjtsenek a gyerekek gesztenyét,
vigyék be az iskoldba. A gyerekekben a gesztenyék megszamlalasaval kapcso-
latban tobbféle 6tlet is felmeriilhet. Példaul 10 gesztenye tomegét meg tudjak
mérni, illetve az 0sszes gesztenye tomege is megmérhetd. Ebbdl a két infor-
macidbdl lehet kovetkeztetni arra, hogy hdny darab gesztenyét gytjtottek. A
modszer nagyon gyors és meglehetésen pontos.

A becslés és kozelit6 szamlalas témakoréhez tovabbi jo gyakorlatokat tar-
talmaznak a kovetkezé feladatok. (5. dbra)

Gyermeknevelés Tudoményos Folyo6irat ~ 2024/2. Tematikus miihely



Tapasztalatszerzés a sokszazrol — egy feladat felrobbandsa 203

5. dbra

Kozelitdé szamldldssal kapcsolatos tankonyvi feladatok
(forrds: C. Neményi et al., 2022a)

Csoportban dolgozzatok! Szamoljatok kézelitve!
a) Szamlaljatok le valamilyen apré dologbél 10-et (20-at, 30-at vagy 50-et)!
* Ezutan mar ne szamlaljatok, csak készitsetek ugyanekkora kupacokat, és

igy rakjatok ki magatok elé kériilbelll 100 darabot! Ha kész, toljatok oket
Ossze egy nagyobb kupacha! Masoljatok le ezt a nagyobb kupaceot még két-
szer! Most kértilbelll hany darab van eléttetek?
Szamlaljatok meg egyesével is, amit kiraktatok! . '
Hogyan siker(lt a becslés? Mennyire volt pon-
tos? Mennyire volt gyors? .

b) Valaki markoljon ki jo sokat valamilyen apro S
dologbdl! Becsuljétek meg, hogy kérulbeldl mennyll markolta(ok'
igy dolgozzatok: Készitsetek a nagy kupachél kérilbeltl egyforma, kisebb
kupacokat! Mindegyik kisebb kupachdl készitsetek Ujabb, korulbelil egyfor-
ma kupacokat! Addig folytassatok, mig kériilbeliil 10-es (vagy 20-as, 30-as,
50-es) kicsi kupacokat kaptok! Szamlaljatok meg egy ilyen kicsi kupacot,
majd szamoljatok Gssze a kicsi kupacok segitségével, hogy korulbelll meny-
nyi lehetett a nagy kupacban! Ellenérzésként megszamlalhatjatok egyesével
is, amit kiraktatok.
Hogyan sikerdlt a becslés? Mennyire volt pontos? Mennyire volt gyors?

Mit gondolsz, hany gesztenye lehet a rajzokon?
Elészér becslld meg, aztan szamlald meg pontosan!

A) B) c)

Becslés:

Szamolas:

A mérés pontossaga

Nincsen pontos mérés, csak az adhaté meg, hogy milyen pontossaggal mér-
tink (példdul: centiméter-pontossiggal, milliméter-pontossaggal, kilomé-
ter-pontossaggal). Mindig lehet hibahatar, amin beliil jonak tekinthet6 egy
becslés, egy mérés, egy szamlalds, szamolas. Ehhez a gondolathoz is elvezet

Gyermeknevelés Tudoményos Foly6irat ~ 2024/2. Tematikus miihely



204 Moricz Mérk és Kulman Katalin

az eredeti tiveges feladat, de érdemes még megerdsiteni ezt a didkokban né-
hany tevékenységgel, konkrét méréssel is.

A szamlaldshoz kapcsolddik a kovetkezo feladat (6. dbra), ami a hibahatar
megtapasztalashoz ad gyakorlati megtapasztaldsi lehetéséget.

6. abra
A mérés pontossdga és a hibahatdr, tankonyvi feladat
(forrds: C. Neményi et al., 2022a)

Hany gyufaszal van 1 db gyufaskatulyaban? Becslés:|
Vajon hany szal van 10 db gyufaskatulyaban? Becsles: [ [ |

Alakitsatok csoportokat!
Szamoljatok meg egy csomag gyufat!
(Egy csoport egy skatulyat szamaljon!)

Jegyezzétek fel, melyik csoport
hany szal gyufat talalt a dobozaban!

A tiz dobozban sszesen kb. ||| ldb van.
Hany dobozt kell venniink, ha 1000 db gyufaszalra van szlikségiink?

Osszefoglalas

A felfedeztetd és a tevékenységalapti matematikatanitds, -tanulds hazankban
nem Ujszerd. Varga Tamds és munkatdrsai az 1970-es években igyekeztek
egy olyan elvet megalkotni, amely mentén a matematika kézzelfoghatéva és
érthetévé valik a didkok szamara. Ezt az elvet és a matematikaérai tevékeny-
ségek fontossagat hangsilyozza az aktualis Nemzeti alaptanterv és a hozza
tartoz6 matematika kerettantervek is. Varga Tamas gondolkodasanak hatasa
jelenik meg az aktudlisan tankonyvlistan szereplé tankonyvek kozil a ,,C”
jel matematika tankonyvcsaldd konyveiben is. E tanulmany a 3. osztilyos
tankonyv egyik feladatabdl indul ki és azt mutatja be, hogy milyen szerte-
agazo utat jarhatnak be a pedagdgusok a gyerekekkel, mik6zben megoldjdk
feladatot a hétkoznapokbdl vett eszkozokkel.

A 3. osztilyos szamkorbévités cimi téma elején érdemes olyan problé-
mat valasztani a pedagdgusoknak, mellyel a tevékenység soran a gyermekek
tapasztalatot szerezhetnek a 100-ndl nagyobb szamok vilagardl. A probléma
lehet egy olyan tankonyvbél szarmazé feladat, amely nem azt vérja el a di-
akoktol és a pedagdgusoktdl], hogy papiron oldjak meg vagy oldassak meg,
hanem arra 0sztonzi 6ket, hogy a mindennapi életbdl vett eszkozok segitsé-
gével hozzdk létre a feladatban 1év6 kiinduldsi allapotot, majd tevékenység
keretében oldjak meg a feladatot. A tevékenység és a sokszazrol torténé ta-
pasztalatszerzés kozben szamtalan kérdés meriilhet fel a tanulékban, amely-
nek megvalaszoldsa tovabbi gondolkodast, sziikség esetén tevékenységet
igényel. A problémamegoldasa folyamata kozben mindig nagyon sok visz-
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szajelzést kaphat a pedagdgus a gyerekek tudasarél, gondolkodasardl. A fel-
adat tobbfelé elagazhat és nagyon sokféle gondolatot indit el a gyerekekben,
illetve a megszerzett tapasztalatra tobb mads feladatban is lehet tamaszkod-
ni. A feladat megoldasa, a lehetséges folytatasok megvaldsitdsa a komplex
matematikatanitds médszertani alapelveivel 6sszhangban van. A valésagon
alapuld, cselekvé tapasztalatszerzésbdl indul ki a tanulds, amelyhez eszkozo-
ket hasznalnak a didkok figyelembe véve életkori sajatossiagaikat. A problé-
ma megolddsa kozben tévedhetnek a didkok, érvelhetnek a sajat szamlalasi
modszereik mellett. Ennek hatdsdra a tanulds 6romtelivé valik (Gosztonyi et
al,, 2018).
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Moricz, M. & Kulman, M.

Experience of the hundreds — the explosion of a task

One of the important elements of the exploratory Hungarian primary maths teach-
ing associated with Tamds Varga and Zoltan Dienes is that students solve the prob-
lem using activities and tools at their own pace. This is the spirit in which the cur-
rent content regulations for mathematics teaching and most of the textbooks for
mathematics teaching have been developed. The focus of this paper is on a 3rd grade
textbook mathematics task related to number extension, which can be solved not
only in the textbook on paper, but also in an activity after careful teacher preparation
and using everyday tools. In this way, the textbook task becomes more stimulating,
less abstract, more understandable, more motivating and the process of solving it
can raise new questions for the students. The task also includes possibilities for con-
tinuation, as the topic of number extension should be presented to the children not
only in terms of the number of units, as in the selected task, but also in terms of the
number of measures. Furthermore, the development of estimation skills and the use
of approximate counting are also closely linked to the textbook task.

Keywords: discovery maths teaching, activity, number extension
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